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Resenje: Transformacijom izraza dobijamo
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3. Odrediti vrednosti parametra m za koje resenja 1 i 22 jednacine 2+ (2m+2) z+m = 0
zadovoljavaju uslov
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ResSenje: Na osnovu Vietovih pravila je
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Prema tome,
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Kako jednac¢ina 2m? — 3m — 2 = 0 ima reSenja m; = —% i mg = 2, nejednacina

2m? — 3m — 2 < 0 je zadovoljena ako i samo ako je m € (—%, 2). Prema tome,
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4. Resiti jednacinu

Vidr —3=V2z — 1+ Vx — 1.

ResSenje: Data jednacina ima smisla ako je

4dr —3>0 AN 22—1>20 AN 2—-1>0<«<=2x>1.



Stoga,
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5. Resiti jednacinu

3-4%%'9w+2=6.4w+1—%.9m+1.

Resenje:
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6. Resiti nejednacinu
logs(1 — ) < logy 3(z + 2).

ResSenje: Data nejednacina je definisana za

l—-ax>0 AN z24+2>0«— 2<ax<l.



Prema tome,

logz(1 —z) <logy/3(r +2) <= logg(l —z) <logzg1(z+2) N —2<z<1
< logz(l—2) < —logz(x+2) N —2<x<1
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Primetimo da je moguce zakljucivati i na slede¢i nacin:

logz(1 — ) <log;j3(x +2) <= logz(1—x) <logg1(z+2) AN —2<z<1
< logs(l1—z) < —logg(r+2) N —2<z<1
< logs(1—x)+logz(z+2)<0 AN —2<z<1
< logg(l—z)(z+2) <loggl A —2<z<1
— (l1-2)(z+2)<1 AN 2<z<]1

7. Resiti jednacinu
V3 sinz +cosz = 1.

Resenje:
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8. Kroz tacku A(2,—%) unutar kruga (z — 1)2 + y? = 4 konstruisana je tetiva cije je
srediste tacka A. Odrediti jednacinu prave koja sadrzi tu tetivu.

Resenje: Centar kruga je C'(1,0), pa je jednacina prave [ kroz tacke A i C
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odnosno [ : y = —%(:17 —1). Prava p koja sadrzi datu tetivu prolazi kroz tacku A i upravna

je na pravu [, pa je njen koeficijent pravca

Stoga je jednacina prave p
. 1
pry—ya=kplr—xza), tj p:y+§:2(az—2).

Dakle, p: 4x — 2y — 9 = 0.

9. Osnova pravog paralelopipeda je paralelogram sa stranicama a i b i o$trim uglom «a.
Manja dijagonala paralelopipeda jednaka je veéoj dijagonali osnove. Izra¢unati zapreminu
paralelopipeda.

Resenje: (I nacin.) Neka je dat prav paralelopiped ABC' DAy B1C1D; kao na Slici 1.

Slika 1.

Osnova paralelopipeda je paralelogram ABC D, sa stranicama a, b i oStrim uglom « (Slika
2).
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A a B
Slika 2.

Neka je sa d,, oznatena manja, a sa d, veca dijagonala paralelograma ABCD. Primenom
kosinusne teoreme na trougao ABD, dobijamo:
d? = a® +b* — 2abcos a.

Primenom kosinusne teoreme na trougao ABC, dobijamo:

d? = a® 4+ b* — 2abcos(180° — ) = a® + b* + 2abcos a.

v —



Kako je jos dato u zadatku da je |D1B| = |AC| = d, (Slika 1), iz pravouglog trougla
BDDy, imamo H? = |D1B|?> — d2,, tj.

H? =d?> — &%, = 4abcos a.
Povrsina paralelograma ABCD je P = absin a, tako da je sada zapremina paralelopipeda

V = BH = absin aV4ab cos o = 2absin oV ab cos .

(II nacin.) Neka je dat prav paralelopiped ABCDA;B1C1D; kao na Slici 1. Osnova
paralelopipeda je paralelogram ABCD, sa stranicama a, b i ostrim uglom « (Slika 3).
Konstruisimo iz temena D visinu paralelograma h, = |DD'| = |CC’|. Iz pravouglog
trougla ADD’, dobijamo da je

|AD'| = |AD|cosa = bcosa, h, = |AD|sina = bsin a.

D a C

Slika 3.

Sada je |BD'| = a — beosa, |AC'| = a + bcos a. Iz pravouglog trougla BDD' primenom
Pitagorine teoreme dobija se |BD|?> = |BD'|? + |DD’|?, tj.

d?, = (a—bcos a)? + (bsin)? = a® — 2abcos a + b? cos® a + b* sin? a = a? — 2abcos a + b,

m
(1)
Primenom Pitagorine teoreme na pravougli trougao ACC’, dobija se |[AC|? = |AC'|? +
|CC'2, tj.
d? = (a+bcosa)? + (bsina)? = a® + 2abcos a + b°. (2)
Kako je jos dato u zadatku da je |D1 B| = |AC| = d, (Slika 1), iz pravouglog trougla BD Dy,
imamo H? = |DyB|?> — d?,. Na osnovu jednacina (1) i (2) dobija se visina paralelopipeda

2 2 2
H* =d, —d,, =4abcosa.
Zapremina paralelopipeda je sada

V = BH = ah,H = absin aVv 4ab cos a = 2absin aV ab cos a.

10. Ako je zbir tri uzastopna ¢lana nekog rastuéeg aritmetickog niza 3, a zbir njihovih
kubova 4, odrediti te ¢lanove.

ResSenje: Oznacimo ta tri uzastopna ¢lana aritmetickog niza sa x —d, =, x +d. Iz uslova
da je njihov zbir 3, a zbir njihovih kubova 4 dobijamo

(x—d)+zx+(z+d) =3



(x—dP+ 23+ (z+d)° = 4.
Sledi z =11

1-dP+12+(1+d)>=4 <= 1-3d+3d> - +1+1+3d+3d*+d>=4
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Kako se radi o rastu¢em aritmetickom nizu, to je d > 0 i zakljuéujemo da je d = % = ?.

Prema tome, trazeni ¢lanovi niza su
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